Ejercicios de Analisis Matematico
Continuidad y limite funcional

1. Estudia la continuidad de la funciéfi: [0,4] — R dada porf(1) =1/4y:

|x — 1] .
f(x)=1 (2=DE(l+x) sixel0. 1UlL. 2] (E(x) es la parte entera de
E(x)—-17/4 six €]2,4]

2. Seau > 1. Prueba que la ecuacian + € * =a tiene al menos una solucién positiva y otra
negativa.

3. Seaf :[0,1] = R continuay verificando qué< f(x) <1 paratodor € [0, 1]. Prueba que hay
algiinc [0, 1] tal que f(c) = 1 — c2.

4. Seaf :[a,b] — R continua, pongamod/ = max f([a, b]), m = min f([a, b]) y supongamos
que f(a)= f(b)yquem < f(a) < M.Prueba que tomatodo valor d¢f (a), M[U]m, f(a)]
en al menos dos puntos fie b].

5. Calcula laimagen de la funciéfi] — 1, 1[— R, dada porf(x) = -
— X

_ 1 - .
6. Seaf : R — R la funcién definida porf(x) = e xZ, Vx € R*, f(0) = 0. Justifica, haciendo
uso de las propiedades de la exponencial, fis continua eiR, estrictamente decreciente en
R~ y estrictamente creciente &1". Calcula la imagen d¢.

1
7. Seaf : R\ {1} — R la funcién dada para todo # 1 por f(x) = arctgl+—x. Estudia la
— X
continuidad def y los limites en el puntd, en+oo y en—oco. Calcula la imagen d¢'.

Lecturas obligatorias. De mi libro “Calculo diferencial e integral de funciones deawariable”, que
puedes descargar de mi pagina Web www.ugr.es/local/fp®secciones 4.3 y 4.4 (sin demostracio-
nes).

Lecturas optativas.La seccion 5.3 del Capitulo 5 “Evolucion del concepto detBrfiincional”.

Dpto. de Analisis Matematico Universidad de Granada



